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Exercice 1

n
1+ (nxz)3 *

On considere pour n € N la fonction f, =
a) Etudier la convergence simple et uniforme de la suite (f,)n>1 sur Ry et sur [, 00| pour & > 0.

b) Etudier la convergence simple et uniforme de la série Y} -, fn sur ces mémes ensembles.

| Exercice 2

L’équation y"(x) = —y(x), sur tout intervalle de R contenant 0, admet une unique solution qui

vérifie les conditions initiales y(0) = 0 et y'(0) = 1, cette solution est appelée sin(x). I existe

également une unique solution qui vérifie les conditions initiales y(0) = 1 et y'(0) = 0, cette solution
est appelée cos(x). On rappelle que la fonction exponentielle est la valeur de la série e* = ZZO:O %If
pour Vz e C.

_ (2k+1) (2k)
a) Montrer que sin(z) = > ;2 12ki1)'+ et cos(z) = D01, 12; pour Vx € R.

b) Montrer la formule d’Euler ¢ = cos(z) + isin(z) pour = € R.



